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Θέμα 1ο 
Α. ∆ίνεται το διάνυσμα α (x, y)=

r . Να αποδείξετε ότι 2 2|α | x y= +
r . 

Β. Αν α  δύο μη μηδενικά διανύσματα δώστε τον ορισμό τού εσωτερικού 
γινομένου. 

, β
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Γ. Να γράψετε στο τετράδιό σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο 
γράμμα που  

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 
α)  τότε  α

rr β α.β | α | . |β |= −
r rr r

β)  α.β 0 α 0 ή β 0= ⇔ = =
r rr rr r

γ)  τότε  α β⊥
rr α.β 1=

rr

( Μονάδες 8+8+9 ) 
 
Θέμα 2ο 

∆ίνεται η εξίσωση x2+y2-4xημθ-6yσυνθ+4ημ2θ = 0 με π πθ ,
2 2

⎛ ⎞∈ −⎜ ⎟
⎝ ⎠

. Να 

αποδειχθεί ότι : 
α) Η παραπάνω εξίσωση παριστάνει κύκλο (C) του οποίου να βρεθεί το 
κέντρο και η  

ακτίνα. 
β) Ότι ο κύκλος (C) εφάπτεται στην ευθεία y 0=  
γ) Τα κέντρα των παραπάνω κύκλων ανήκουν σε μία έλλειψη, της οποίας 
να βρεθούν τα  

μήκη των αξόνων, οι εστίες και η εκκεντρότητα. 
( Μονάδες 8+8+9 ) 

 
Θέμα 3ο 
∆ίνεται ακέραιος α για τον οποίο ισχύει 3|(2α-7) και 3|(α-5) με α .  0≠
Να αποδείξετε ότι : 
α) 3|(α-2) 
β) το τετράγωνο του α είναι της μορφής 3λ+1 με λ∈Z  

( Μονάδες 13+12 ) 
 



 

 

Θέμα 4ο 
Έστω οι ευθείες (ε1) : y = 2x και (ε2) : y = x με y > 0 και η (ε)⊥ (ε2) που τέμνει 
την (ε1) στο Β και την (ε2) στο Α έτσι ώστε (ΑΒ) = 2 . Να βρεθεί : 
1) η εξίσωση της ευθείας (ε) 
2) το εμβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ 
3) η εξίσωση του κύκλου που διέρχεται από τα σημεία Ο, Α, Β. 
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( Μονάδες 8+8+9 ) 
 

 
 


