
 

 

 2004-2005 
 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ 
 

Θέμα 1 
1. i. Αν Α(x1,y1) και Β(x2,y2) δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου 
να αποδείξετε ότι οι  

συντεταγμένες του μέσου Μ του ΑΒ είναι 1x xx
2

2+
=  και 1 2y yy

2
+

=  
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 ii. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις με τη λέξη Σωστό ή Λάθος 
δίπλα στον αριθμό που  

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 
1. Αν 1 2α// β λ λ⇔ =

rr   
2. Αν 1 2α β λ .λ 1⊥ ⇔ =

rr  
3. Το εσωτερικό γινόμενο ισούται με α.β |α | .|β | . ημφ=

r rr r , όπου φ η 
γωνία των δύο  

διανυσμάτων. 
  4. Αν  και 1 1α (x , y )=

r
2 2β (x , y )=

r
 τότε 1 2 1 2α.β x x y y= −

rr  
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5. Στο διπλανό σχήμα ισχύει η ισότητα 

   ΑΒ  .ΑΓ ΑΒ .Α∆
→→→ →

=
   

6. Η ευθεία με εξίσωση Αx+By+Γ = 0 είναι παράλληλη στο διάνυσμα 
 δ (Β, Α)= −

r

7. Ο κύκλος με εξίσωση (x+xo)2+(y+yo)2 = ρ2 έχει κέντρο το σημείο 
Κ(xo,yo) 

8. Η εφαπτομένη της παραβολής x2 = 2py στο σημείο Μ(x1,y1) είναι 
yy1 = p(x+x1) 

9. Η εκκεντρότητα της έλλειψης 
22
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a β
+ =  είναι γε 1
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= >  

10. Η εκκεντρότητα της υπερβολής 
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Θέμα 2 
∆ίνεται η παραβολή y2 = 4x  
α) Να βρείτε την εστία και τη διευθετούσα της παραβολής. 
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β) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της παραβολής που είναι 
παράλληλη στην  

ευθεία y = x-1 
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Θέμα 3 
∆ίνεται κύκλος C με εξίσωση (x-3)2+(y-2)2 = 9 και κέντρο Κ.  
α) Να βρείτε το Κ και την ρ 
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β) Να αποδείξετε ότι η ευθεία 3x+4y-2 = 0 εφάπτεται του κύκλου C 

( Μονάδες 8 ) 
γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που εφάπτεται στον κύκλο στο 
σημείο του Μ(3,5) 
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Θέμα 4 
∆ίνονται οι αριθμοί α = 2κ+2 και β = 6κ+7, όπου κ ακέραιος αριθμός. Να 
αποδείξετε ότι : 
α) Οι αριθμοί 3α και β έχουν κοινό θετικό διαιρέτη μόνο τον δ = 1. 

( Μονάδες 9 ) 
β) Το υπόλοιπο της διαίρεσης του αριθμού (2β-α) με το 10 είναι το 2 

( Μονάδες 8 ) 
γ) Αν ο αριθμός κ είναι πολλαπλάσιο του 7, τότε και ο αριθμός (α+β-2) 
είναι πολλαπλάσιο  

του 7 
( Μονάδες 8 )   

 


