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ΘΕΜΑ 1ο :  
Α .Δίνονται τα διανύσματα ),( 11 yxa =

r
 και 22 ,( yx=β

r
) 

     Να  αποδείξετε ότι το εσωτερικό τους γινόμενο είναι ίσο με το άθροισμα των γινομένων 
των  ομωνύμων συντεταγμένων τους. 

               ΜΟΝ. 12                    
   Β. Χαρακτηρίστε με σωστό (Σ) ή λάθος (Λ) τις προτάσεις 

  1. οι συντεταγμένες (χ, y ) του διανύσματος με άκρα τα σημεία  Α( χ1, y1) και  Β ( χ2, y2) 
δίνονται από τις σχέσεις  χ= χ1 + χ2   και   y = y1 + y2

          2.  Αν    τότε  = β
rr
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⋅a   και αντιστρόφως 

3. Η ευθεία με  εξίσωση  Αχ +Β y  + Γ= 0  με Α≠0 ή Β≠0 είναι παράλληλη στο διάνυσμα     
 ),( AB −=δ

r

4. Στην παραβολή y2 = 2pχ  η εξίσωση της διευθετούσας είναι  χ= 
2
p  
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    Γ.  Αν  και τότε   wuvu rrrr

⋅=⋅ 0≠ur  
         α.  wv rr //  β. wvu rrr

−⊥    γ. wv rr
=        δ. wvu rrr

+⊥  
                                     ΜΟΝ. 5 
 

ΘΕΜΑ 2ο :   
         Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με   Α(1,5) ,  Β(-6 , 3) και  Γ( 2 ,1 )   
                       Α.   Να  βρείτε το μήκος  της διαμέσου ΑΜ  
                       Β.    Να βρείτε την εξίσωση της πλευράς ΒΓ   
                       Γ.     Να βρείτε το μήκος του ύψους ΑΔ                                       ΜΟΝ. 7-8-10 
            
 
ΘΕΜΑ 3ο :  
      Έστω α ένας περιττός ακέραιος  

Α . Να δείξετε ότι το τετράγωνο του α είναι της μορφής  α2 = 4λ+1 με λ ∈  Ζ 
Β . Να βρείτε το υπόλοιπο της διαίρεσης του α4 + 6 δια του 4  
Γ.   Να δείξετε ότι   32 / ( α2+3) ( α2+7)  

                                                                                                              ΜΟΝ. 8-8-9 
 
ΘΕΜΑ 4ο:  

Δίνεται κύκλος c : χ2  + y2 –2χ –3 =0  
 Α . Να βρεθεί το κέντρο και η ακτίνα του κύκλου  
 Β . Να αποδείξετε ότι το σημείο Α ( 2ημω +1 , 2συνω )  είναι σημείο του κύκλου c 
 Γ .  Να υπολογίσετε την εφαπτομένη ε του κύκλου c στο σημείο Α.  
                                                                                                                       ΜΟΝ . 5-8-12 
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