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ΘΕΜΑ  1 
 
 i)    Να  αποδείξετε  πως  η  εξίσωση  εφαπτομένης     ( ε )    κύκλου  με  εξίσωση 
 
         2x  +  2y   =  2ρ        στο  σημείο  του        Α ( 1x  ,  )       είναι : 1y
 
                                             x 1x   +  y   =   1y

2ρ                                 ( 13 μόρια ) 
 
ii)    Να  συμπληρώσετε  στα  κενά  των  στηλών  το  πηλίκο ( π )  και  το  υπόλοιπο 
 
       ( υ )   της  ευκλείδειας  διαίρεσης  του  αριθμού   α   με  τον  αριθμό   β   και  να 
 
        μεταφέρετε  το  πίνακα  στο  φύλλο  σας . 
 
     Διαιρετέος       Διαιρέτης Πηλίκο( π )       Υπόλοιπο( υ ) 
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                                                                                                                       ( 12 μόρια ) 
 
ΘΕΜΑ  2 
 
Θεωρούμε  τα  διανύσματα   α

ur
  ,  β

ur
   .  Αν  γι αυτά  ισχύουν : 
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ur
 = 2   ,   β

ur
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ur
+ β
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) ⊥ (3α
ur

-5 β
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)   να   βρεθεί  το    συν ( ),α β
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                                                                                                                       ( 12 μόρια ) 

 ii)   α
ur

 = 3   ,   2α β−
ur ur

 = 7     και     ( ),α β
ur ur

 = 
6
π      να  βρεθεί  το  β

ur
  

                                                                                                                       ( 13 μόρια) 



 

 

ΘΕΜΑ  3 
 
Θεωρούμε τα σημεία    Α( 2 , 3 )   ,   Β( β , 0 )    ,    Γ( 0 , γ )   ,  όπου    β  ,  γ   
 
πραγματικοί  αριθμοί  και  β  2 . ≠
  
i)   Να  βρείτε  συναρτήσει  των   β  ,  γ  τις  εξισώσεις  (ε) , (ζ)  των  ευθειών που  
 
     ορίζονται από τα   σημεία  Α , Β  και   Α , Γ  αντίστοιχα .                     ( 10 μόρια ) 
 
ii)  Αν οι δύο ευθείες είναι κάθετες  δείξτε πως    2β + 3γ = 13    και  βρείτε  τον   γ.τ.  
 
      του μέσου  Μ  του τμήματος  ΒΓ.                                                           ( 15 μόρια ) 
 
 
 
 
ΘΕΜΑ  4 
 

Θεωρούμε  δύο  παραβολές  με  εξισώσεις   ( C 1 ) :  y 2 = 4 x   και   ( C 2 ) :  x 2 = 1
2

 y  

 
i )   Να  βρείτε  την  εξίσωση  ( δ )  της  διευθετούσας  της  ( C 1 )  και  την  εστία   Ε 
 
       της  ( C 2 ) .                                                                                             ( 10 μόρια ) 
 
 
ii)   Να  βρείτε  τη  τομή   Κ  της  ( δ )  με  τη  ( C 2 ) και  την  εξίσωση  του  κύκλου     
 

      που  έχει  κέντρο  το  Κ και  εφάπτεται  της  ευθείας   y = 3
4

x  + 1
4

     ( 10 μόρια )  

 
iii)  Να  βρείτε  τα  δύο  σημεία  τομής   των  ( C 1 )  ,   ( C 2 )  και  το  εμβαδόν  του   
 
      τριγώνου  που  ορίζεται  από  αυτά  και  το  σημείο   Κ  του  προηγουμένου   
 
      ερωτήματος .                                                                                           ( 5 μόρια )        
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