
 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ  ΜΑΘΗΜΑ  :  ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ                              

ΘΕΤΙΚΗΣ-ΤΕΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  Β΄  ΛΥΚΕΙΟΥ  
 

ΘΕΜΑΤΑ  
1ο   
Α) Έστω δυο σημεία  Α( ), 11 ψχ , Β( ), 22 ψχ . Να  αποδείξετε ότι οι 
συντεταγμένες του μέσου Μ, του τμήματος ΑΒ, δίνονται  από τον τύπο  
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Β) Είναι σωστές ή λάθος οι παρακάτω  προτάσεις;                       (Μ .  10) 
i) Ισχύει η ισοδυναμία  1),det(// =⇔ βαβα  

i i) Ισχύει η ισοδυναμία  0=⋅⇔⊥ βαβα  
i i i)  Το  γινόμενο των συντελεστών  διεύθυνσης , δύο κάθετων  ευθειών, 

είναι ίσο  με    -1 
iv) Η εξίσωση   παριστάνει  κύκλο με κέντρο το 

σημείο με συντεταγμένες 
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Γ) Με  ποια  προϋπόθεση  η εξίσωση  παριστάνει  
κυκλο;                                                                                 (Μ.  2,5) 
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2ο   

Αν  ο αριθμός  α  είναι  άρτιος να αποδείξετε ότι ( ) ( )
Ζ∈
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611 22 aa   (Μ.  25) 

 
3ο   
i )  Να βρείτε  τη  γωνία  των διανυσμάτων  ( ) ( )321,32,1,2 ⋅−+== βα     (Μ.  15) 

i i) Για ποια  τιμή του χ το διάνυσμα ( )χγ ,1−=  είναι καθετο  στο a ;    (Μ.  10) 
 
4ο   
∆ίνεται  το σημείο Μ(1,4) και ο  κύκλος με  εξίσωση
i) Να  αποδείξετε ότι το  Μ  ειναι εξωτερικό σημείο του κύκλου.    (Μ.  5) 
i i) Να  βρείτε τις εξισώσεις των  εφαπτομένων ευθειών  του κύκλου που 

διέρχονται από το Μ.           (Μ .  10) 
i i i) Αν   Α ,  Β είναι τα σημεία  επαφής των εφαπτομένων με τον  κύκλο να 

βρεθεί η απόσταση  του Μ από  τη  χορδη ΑΒ.       (Μ .  10) 
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